DEVOIR SURVEILLE N°1 (1H) I

’ Dans tout le devoir, un soin particulier doit étre apporté a la rédaction et aux justifications.

Exercice 1 (3 points)

En détaillant les calculs, mettre sous forme algébrique les nombres complexes suivants :

1 241 1 1
C: D:
1+ 2 -4 2—|—i+2—i

A= (2+3i)? B=

Exercice 2 (8 points)

Résoudre les équations suivantes d'inconnue z dans C.
On donnera a chaque fois le résultat sous forme algébrique.

1. (142i)z=1-2iz
2. (z+1i)(iz+1)=0
3. 2z4+z=1+2
4. 224+224+1=0
5. 24 —322_4=0
Exercice 3 (5 points)
On consideére le polyndome P a coefficients complexes défini sur C par :
P(z) =2 — (441)2® + (134 4i)z — 13i = 0

1. Montrer que i est une racine du polynéme P.

2. Déterminer les réels a, b et c¢ tels que, pour tout nombre complexe z,

P(z) = (z —i)(az? + bz + ¢)

3. Résoudre alors dans C I'équation P(z) = 0.

Exercice 4 (4 points)

On considére la suite de nombres complexes définie par :

20 =3+ 21
Znt1 = (14+14) X 2, +3 —2i

Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n, z, = (1 —i)(1 + )" + 2 + 3i.



