CORRECTION DEVOIR SURVEILLE N°3A (55MIN)

Exercice 1 - Echauffement (3,5 points)

F E D

A B Cc

1. Compléter ces égalités de vecteurs en utilisant des points de la figure :

(a) GB = HC (b) EF = CB (c) DH = - GE

2. Compléter ces égalités de vecteurs en utilisant des points de la figure :

(a) AD + AF = AL (b) BH + GE = BL
(c) AB— BC — 7l (d) OH + BG + ;DF = O

Exercice 2 - Vecteurs avec coordonnées (6,5 points)

Dans un repere orthonormé, on considere les points :
A(=2;1) B(-3;5) C(1;6) D(2;2)
g Faire un dessin pour vérifier ses résultats est toujours une bonne idée !

1. Démontrer que le quadrilatere ABC'D est un parallélogramme.

) W) W)

YB — YA 5-1 4
DO (e e pe (12 po (!
Yo — Ybp 6—2 4

E = 178 donc ABC'D est un parallélogramme.

2. Démontrer que le triangle ABC' est un triangle isocele rectangle.

wm) ®() w()

Yyc —yB 5
CA (Ao ca(=7! ci(?
Yya — Yo 1-6 —9
Nous travaillons dans un repére orthonormé donc :
AB = +/(-1)2+42=+1+16 = V17
BC = /42412 =16+ 1 =17
CA=+/(-32+(-5)2=v9+25=34
Tout d'abord, AB = BC' donc le triangle ABC' est isocéle en B.
D’une part, AB? + BC? = (\/ﬁ)2 + (\/ﬁ)2 =17+ 17 = 34.
D’autre part, AC? = (JBZ)Q = 34.
AB? + BC? = AC? donc, d'aprés la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ABC' est rectangle en B.

En conclusion, le triangle ABC' est bien isocéle rectangle en B.



3. En déduire la nature exacte du quadrilatere ABCD.
ABCD est un parallélogramme avec deux cotés consécutifs de méme longueur et un angle droit.
Par conséquent, ABCD est un carré.

Exercice 3 - Vecteurs sans coordonnées (6 points)

C
1. Construire les points I, J et K définis par : 1
(a) Al = AB + AC A B
(b) AF = AB — AC
(c) AK =248 — AC ;
2. En utilisant la relation de Chasles, démontrer que J—I% = E
J—I>( = J—1>4 + zﬁ( d’apres la relation de Chasles
— —AJ +AK
= — (ﬁ — m) + 2@ — 1@ d’'apres I'énoncé
— _AB + AC +2AB — AC
— AB
3. Démontrer ensuite que CT} = ﬁ
6’? = Cﬁl + Iﬁ d'aprés la relation de Chasles

= CTZH—B%—B d'apres I'énoncé
— —AC + AB + AC
— AB

4. Que peut-on en déduire pour le quadrilatere CIKJ?

— —
D'apres les questions précédentes, JK = zﬁ et Cﬁ E donc JK = (ﬁ
Par conséquent, le quadrilatere CI K J est un parallélogramme.

Exercice 4 - Développements (4 points)

Développer et réduire les expressions suivantes :

1. A(z) = (3—22)(4+ )
=3x4+3xx—2xrx4—2xXxx
=124 3z — 8z — 222
= 222 —5x+12

2. B(z) =—-32z+1)(—2+12x)
—3(2x x (— )—|—2x><33+1><(—2)—|—1><x)
= ( 4a + 222 —2+T)
= 3(255 — 3z —2)
= —62° + 92 + 6

3. C(x) =22+ 3)? — (x +4)(z — 4)

(22 4 3)(2z + 3) — (x4 4)(x — 4)
:2m><2.1"+2.7:><3—|-3><2.1"—|—3><3—(.1"2—42)
=422 + 62 +6x+9— 22+ 16
=322 4+ 122 + 25



CORRECTION DEVOIR SURVEILLE N°3B (55MIN) I

Exercice 1 - Echauffement (3,5 points)

F E D

A B Cc

1. Compléter ces égalités de vecteurs en utilisant des points de la figure :

(a) HB = GA (b) ED = AB (c) FG=— HE

2. Compléter ces égalités de vecteurs en utilisant des points de la figure :

(a) CB+CD=CL (b) BG + HD = BE
(c) CB - BH = DC (d)ﬁﬂﬁﬂ%ﬁ:ﬁ

Exercice 2 - Vecteurs avec coordonnées (6,5 points)

Dans un repere orthonormé, on considéere les points :
A(—2;1) B(—1;4) C(2;3) D(1;0)
g Faire un dessin pour vérifier ses résultats est toujours une bonne idée!

1. Démontrer que le quadrilatere ABCD est un parallélogramme.
Ap (vB A AB (- Az (!
YB — YA 4 - 1 3
(o) me(l) wel
Yo — YD 3—0 3
E = 58 donc ABC'D est un parallélogramme.
2. Démontrer que le triangle ABC' est un triangle isocele rectangle.

R wT) ®()

Yyc — YB
A @ a0
Nous travaillons dans un repére orthonormé donc :
B= \/m =VI+9=+10
BC =/324+ (-1)2=v9+1=10
CA= J— V16 +4 =20

Tout d'abord, AB = BC' donc le triangle ABC' est isocéle en B.

D'une part, AB2 + BC? = (+/10) + (v/10)” = 10 + 10 = 20.
D’autre part, AC? = <\/20)2 = 20.
AB? + BC? = AC? donc, d'aprés la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ABC' est rectangle en B.

En conclusion, le triangle ABC' est bien isocéle rectangle en B.



3. En déduire la nature exacte du quadrilatere ABCD.
ABCD est un parallélogramme avec deux cotés consécutifs de méme longueur et un angle droit.
Par conséquent, ABCD est un carré.

Exercice 3 - Vecteurs sans coordonnées (6 points)

1. Construire les points I, J et K définis par :

(a) Al = AB + AC
(b) AJ = AB — AC J

(c) AK =248 — AC c
A
2. En utilisant la relation de Chasles, démontrer que J—I% = E
J—I>( = J—1>4 + zﬁ( d’apres la relation de Chasles
— —AJ+ 4K
= — (B — 1@) + 2@ — 1@ d’'apres I'énoncé
— _AB+ AC +24B — AC
~ AD
3. Démontrer ensuite que CT} = E
6’? = Cﬁl + Iﬁ d'aprés la relation de Chasles

= Cﬁl%—f@%—ﬁ d'apres I'énoncé
— —AC + AB + AC
— AB

4. Que peut-on en déduire pour le quadrilatere CIKJ?

— —
D'apres les questions précédentes, JK = zﬁ et (7} = E donc JK = (ﬁ
Par conséquent, le quadrilatere CI K J est un parallélogramme.

Exercice 4 - Développements (4 points)

Développer et réduire les expressions suivantes :

1. A(z) = (2—-32)(4 + 2)
=2%x4+2xx—3rx4—3xXxx
=8+ 2x — 122 — 322
= 322 — 10z + 8

2. B(z) =—-23z+1)(—2+12x)

—2Brx (-2)+3zxx+1x(-2)+1xx)
-2 (—6;1}4—3.152 —2—&—1‘)

—2 (3z% — bz — 2)

= —62? + 10z + 4

3. C(z) =Bz +1)2 — (2 +2)(z—2)
Bx+1)Bzx+1)—(z+2)(z—2)

=3z x3x+3xx1+1x3z+1x1— (z?—2%)
=922 +3x+3zx+1—22+4

=822 + 6z +5



